GLAVA 4

Univerzalni program

Nesavrsenstvo nije negacija savrsenstva.

To se samo cjelina iskazuje u djelovima,

to se beskraj otkriva u granicama.
Rabindranat Tagore

5. Teorema o parametrizaciji

Teorema o parametru (koja se joS naziva i teorema o iteraciji ) je jedan

vaZzan tehnicki rezultat koji pokazuje vezu medu razli¢itim funkcijama @(n)
(X1,...,.Xn,Y), za razne vrijedosti n.

Teorema 5.1 (Teorema o parametru) Za svako n,m > 0 postoji primitivho
rekurzivna funkcija s" (u,up,...,up,y) takva da je:

(D(m+n)(xll---ixmrulr---lunry)=q)(m)(xll---ixmrsi;(u1lu2l---lunly))
(5.1)

Pretpostavimo da su vrijednosti uj,u»,...,upn, fiksirane i da imamo na umu

neku vrijednost y. Lijeva strana jednacCine (5.1) je parcijalno izracunljiva
funkcija od m varijabli x1,...,xm, Neka je g broj programa koji izraunava ovu

funkxiju od m varijabli. Tada imamao:
d(M+N)(x1,... XU, Upy) = @M (x1,...,.Xm,9).

Teorema o parametrizaciji nam kaze da, ne samo da postoji takav broj q,
vec i da se moze izraCunati iz uq,...,up.y.

Nec¢emo izvoditi dokaz ove teoreme. Umjesto toga pokaza¢emo njenu
upotrebu na jednom primjeru.

Primjer. Nadi izraCunljivu funkciju g(u,v) takvu da je:
Promjenom oznacaka imamo:

Py(dy (x)) =d(2 (x,v),u)
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pa je:
oy(@y (x)) =o3)(xuv,zq)
za neko zq .

Uz pomoc teoreme o parametrizaciji imamo:

©) — 2 —
P (x,u,v,z))=DP(x,S] (u,v,z,))=P S (x).

Vjezbe

1. Za datu parcijalno izraCunljivu funkciju f(x,y) nadi primitivho rekurzivnu
funkciju g(u,v) takvu da je:

@, (X)= f(P(x),P,(x)).
2. Pokazati da postoji primitivno rekurzivna funkcija g(u,v,w) takva da je
Oy w,2) =D, (2).
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