GLAVA 1

Malo ciste matematike

Nema nista praktic¢nije od dobre teorije.
Leonardo Da Vinci

5. Kvantifikatori

Sada ¢emo se baviti predikatima na skupu N™ (m-arnim predikatima na
skupu N) za razne vrijednosti m,

Neka je P(tx,..x,) (n+1)-arni predikat. Posmatrajmo predikat Q(y.x,....x,)
definisan sa:

Q(y,Xl,...,Xn)‘:::’ P(O,Xl,...,Xﬂ)v p(l,Xl,...,Xn)v ...v P(y,Xl,...,Xn).

Predikat Q(y,x,...x,) je istinit ako i samo ako postoji neko t =y, takvo da je
P(t,x,,...,x,) istinito. Predikat Q sada mozemo napisati u obliku:

(F) =< yP(t,x1,...,Xn).
lzraz (3)<y se naziva ogranicenim egzistencijalnim kvantifikatorom.
Sli¢no, pisemo:
(VO)=yP(t,x1,...,.xn) za predikat
P(0,x1,...xn)&P(1,x1,...,x0)&...&P(y,x1,...,Xn).

Ovaj predikat je istinit ako i samo ako je P(tx,....x,) istinit za svako t <y. Izraz
(Vt)=y se naziva ograni¢enim univerzalnim kvantifikatorom.

PiSemo:
Q(x1,...,xn)= (F)P(t,x1,...,xn)

za predikat koji je istinit ako postoji t e N za koji je P(tx,,...,x,) istinit.
Sli¢no, predikat (V6)P(t,xi,...xn) je istinit ako je P(tx,,....x,) istinit za svako teN.

Za kvantifikatore vaze generalizovana De Morganova pravila:

~(3) < yP(t,x1,...,xn)= (V)< y~P(t,x1,...,Xn)),
~(F)P(t,x1,...,.xn)= (VE)~P(t,x1,...,Xn)),
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